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Gabarito
QUESLAOD L. .. /3 pts

(a) Calcule a integral improria
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(b) A seguinte integral imprépria converge ou diverge? Justifique.

Solugao:

(a)

o 1 , K 1 ) K 1 1
————dr=1lim [ ————dr=lim [ — + —dx
1 el +x) tooo Jy @ (z+1) twoo Jy x4+l @

=t
= lim ( log (z) — log (z + 1) >
r=1

i
(

(b) Note que
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Pelo teste da comparagao no limite, como
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converge, temos que a integral em questao também converge.




UNIVERSIDADE FEDERAL FLUMINENSE Prova de

DEPARTAMENTO DE CIENCIAS DA NATUREZA Calculo II

CAMPUS DE RIO DAS OSTRAS 19/11/2024 — 2024-2

Professor Reginaldo Demarque Turma C1

QUESLAD 2. .. _ /4pts

Justifique cada uma das igualdades abaixo.
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Solugao:
(1) Substituicdo u = tan(z), du = sec*(x) dz.
(2) Fazendo u = 2sen(f), com —% < 0 < 7, du = 2cos(f) df, temos que

du _ 2 cos(f) 1 2 cos(0) 1 cos(f) 1 1
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(3) Note que

1 1 1 ) 1

(4)

u

sen(f) = g = cos(f) = \/1 —sen?(0) = %\/4 —u? = tan(f) = N
V4 — 4u

Como u = tan(z), temos
1 tan(z)

)= 4./4 — 4tan®(x)
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QUESLAOD 3. .. _ /3pts

Considere as funcoes y = 22 —2x +4 e y = 4 — 22
(a) Esboce a regiao limitada pelo grafico dessas fungoes.

(b) Determine o volume do sélido obtido pela rotacao desta regido em torno do eixo x.

Solugao:
(a) As fungoes sao duas parabolas. Vamos esbogar cada uma separadamente primeiro.

Note que, y = 22 — 22 + 4 ndo tem raizes reais, pois:
A=4—-16=—-4<0.

Portanto, é uma parabola que nao intercepta o eixo z, tem concavidade voltada para cima
e intercepta o eixo y em 4. Assim,

4.75 A

4.50 A

4.25 A

4.00 A

>

3.75 1

3.50 1

3.25 1

3.00 4

Para esbogar a outra parabola, basta transladar 4 unidade para cima do eixo y, a parabola

y = —a°.

4

Agora, vamos esbocar os dois graficos juntos e a regido entre eles. Para isso, vamos primei-
ramente encontrar os pontos de intersecao.

22 =2 +4=4—2"=2"-20=0=2,=0ec 2y = 1.
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(b) Usando o método dos discos, vemos que
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