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Gabarito
QUESLAO L. .. / 4 pts
Calcule as integrais
o . 2 1 1
(a) [1,5 pts] /e T sin (x) dx (b) [1,5 pts] / = du (c) [1 pt] — dx
—x 0o T
Solucgao:
(a) Usando integracao por partes,
u = e du = 2e** dx
dv = sin (x) dz v = —cos (z)

/62”” sin (z) dz =

Aplicando-se a integragao por partes novamente

—e* cos () + / 2e** cos (x) da.

du = 4e** dx

v = sin ()

u = 2e*"
dv = cos (x) dz

Logo,
2¢*sin (z)  e* cos (x)

2T s dr = -
/e sin (x) dz e g

(b) Vamos usar a seguinte substitui¢ao trigonométrica

{x =sen(), -5 <0< 7

+C.

dx = cos(0) db.

Dai,
x? _sen?(d)
——dx = cos(6) do
/\/1—x2 /1 —sen?(0 2
sen?(0) T
~ > o
Teos(0)] cos(0) db, (COb(H) >0 em 5

sen?(9) df — 1L/m1——(xﬁ(29)d9

( e )

/e% sin (x) dv = —e™** cos(w) + 2¢* sin (x) + / —4e*" sin (z) dz.

<0<?)
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(%) Vamos voltar para a varidvel anterior. Usando-se as
relagoes trigonométricas do triangulo retangulo ao lado *

vemos que
cos() = V1 —z2

(c) A integral é imprépria, pois a fungao nao estd definida em x = 0.

1 1 1 33—2 =1
/ —3dleim 3 dr = lim =—
0 T b—0 J,, b—0 —2 lz=b
. 1 1
=lm|(—=+—=] = +o0.

b—0 2 b2

V1—a?
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QUESEAO 2. .

Considere as funcoes y = —22 +2r ey =2 — 2.

(a) [1 pt] Esboce a regiao limitada pelo grafico dessas fungoes.
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_ /2pts

(b) [1 pt] Determine o volume do sélido obtido pela rotagao dessa regiao em torno do eixo y.

Solucao:

(a)

2.00 -

1.75 1

1.50 1

1.251

> 1.00 -

0.75

0.50 -

0.25

0.00 -

0.00 0.25 0.50 0.75 1.00 1.25 1.50 1.75 2.00
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QUESLAOD 3. .. _ /2pts
Considere as funcoes y = 22 e y = —2% + 222,

(a) Faga um esbogo da regiao limitada entre o grafico dessas duas fungoes.

(b) Calcule a drea desta regiao.

Solucao:

(a)

4.0 A

3.51

3.01

2.5 1

> 2.0 1

1.5 1

1.0 1

0.5 1

0.0 1

-0.5 0.0 0.5 1.0 15 2.0 -0.2 0.0 0.2 0.4 0.6 0.8 1.0 1.2

(b) Determinando os pontos de intersegao

=242 =2x=0o0ux=1.
Pelo grafico, vemos que a funcao y = 2 estd sempre abaixo da funcao y = —a3 +222. Com
isso, temos que a area é dada por:

4 .I3 =1 1

1 1
A= 3 1902y — 224 :/_3 I _
/0(x+x) z°dx i z° + o dx 4—1—3 T
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